
Субрегулярные характеры унитреугольной группы над конечным полем 

Игнатьев Михаил Викторович
1
 

студент 

Самарский государственный университет, механико-математический факультет, 

Самара, Россия 

e-mail: mihail_ignatev@mail.ru 
 
Получены точные формулы для субрегулярных характеров унитреугольной группы 

над конечным полем достаточно большой характеристики. 
Пусть G = Gn(k) – унитреугольная группа (то есть группа строго нижнетреугольных 

матриц размера n×n с единицами на главной диагонали) с элементами из фиксированного 
поля k. Если k = Fq – конечное поле, то G – конечная группа. Возникает классическая 
задача теории представлений: описание (классов эквивалентности неприводимых 
комплексных) представлений группы G. Эта задача эквивалентна построению таблицы 
всех неприводимых характеров группы G. Если char k = p > n, то для группы G работает 
метод орбит Кириллова [3, Proposition 2]: неприводимые характеры находятся во взаимно-
однозначном соответствии с орбитами коприсоединённого представления. Почти все 
орбиты (в смысле топологии Зарисского) имеют максимальную размерность (они 
называются регулярными). Известно описание таких орбит и соответствующих характеров 
(см. [1], [7]). 

Естественным обобщением является рассмотрение орбит предмаксимальной 
размерности; назовём их субрегулярными. Субрегулярный случай играет важную роль в 
алгебраической геометрии и K-теории (см., например, [5]). Субрегулярные орбиты 
описаны в работе [2]. Нами получены точные формулы для характеров представлений, 
соответствующих таким орбитам. Более подробно, получены явные уравнения, 
описывающие классы сопряжённости, на которых произвольный фиксированный 
субрегулярный характер принимает ненулевые значения, и вычислено его значения на 
каждом таком классе. Доказательство проводится индукцией по n с использованием 
метода Макки полупрямого разложения группы G (по поводу применения этого метода к 
группе G см., например, [4]). 

Оказалось, что ответ может быть дан в терминах коэффициентов миноров так 
называемой характеристической матрицы. В этих же терминах описываются сами 
субрегулярные орбиты и вообще все орбиты при n ≤ 7 [2], а также все неприводимые 
характеры при n ≤ 5 [6]. Можно предположить, что в таких терминах могут быть описаны 
вообще все орбиты и характеры для произвольного n. 
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