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Доклад основан на совместной работе с Т.Н. Фоменко.
В 1972 году Т. Замфиреску рассмотрел класс отображений метрического пространства

в себя и доказал для них теорему о неподвижной точке [1]. Данный результат существенно
обобщает принцип Банаха, поскольку рассматриваемые в [1] отображения не только не
являются сжимающими, но даже не обязаны быть непрерывными.

Позднее, в 2010 году К. Няммани и А. Кэвхао представили многозначный вариант
отображений типа Замфиреску и получили для них теорему о неподвижной точке [2].
Недавно Т.Н. Фоменко и автором в работе [3] обобщены результаты работы [2] на случай
совпадений. Было введено следующее понятие.

Определение 1. [3] Пусть (𝑋, 𝜌) и (𝑌, 𝑑) – метрические пространства, 𝐹,𝐺 : 𝑋 → CB(𝑌 )
– два многозначных отображения с непустыми замкнутыми и ограниченными образами.
Пара (𝐹,𝐺) называется парой типа Замфиреску, если 𝐹 (𝑋) ⊆ 𝐺(𝑋) и существуют числа
𝑎, 𝑏, 𝑐, 0 ≤ 𝑎 < 1, 0 ≤ 𝑏 < 1

2
, 0 ≤ 𝑐 < 1

2
, такие, что для любых 𝑥, 𝑦 ∈ 𝑋 выполнено хотя бы

одно из следующих неравенств:

𝐻(𝐹 (𝑥), 𝐹 (𝑦)) ≤ 𝑎𝑑(𝐺(𝑥), 𝐺(𝑦)),

𝐻(𝐹 (𝑥), 𝐹 (𝑦)) ≤ 𝑏[𝑑(𝐺(𝑥), 𝐹 (𝑥)) + 𝑑(𝐺(𝑦), 𝐹 (𝑦))],

𝐻(𝐹 (𝑥), 𝐹 (𝑦)) ≤ 𝑐[𝑑(𝐺(𝑥), 𝐹 (𝑦)) + 𝑑(𝐺(𝑦), 𝐹 (𝑥))],

где 𝐻 означает метрику Хаусдорфа, 𝑑 означает расстояние между множествами.

Была доказана следующая теорема.

Теорема 1. [3] Пусть (𝑋, 𝜌) и (𝑌, 𝑑) – метрические пространства, 𝐹,𝐺 : 𝑋 → CB(𝑌 ),
(𝐹,𝐺) – пара типа Замфиреску. Пусть график отображения 𝐺 замкнут, и для неко-
торого 𝛾 ≥ 1 и любых 𝑥, 𝑦 ∈ 𝑋 выполнено неравенство 𝜌(𝑥, 𝑦) ≤ 𝛾𝑑(𝐺(𝑥), 𝐺(𝑦)). Тогда
существует точка совпадения 𝐹 и 𝐺, т.е. такая точка 𝜉 ∈ 𝑋, что 𝐹 (𝜉) ∩𝐺(𝜉) ̸= ∅.

Кроме того, в работе [3] показано, что этот результат является следствием обобщенного
принципа каскадного поиска нулей функционалов, который был предложен ранее Т.Н.
Фоменко в работе [4].

Результаты работы [3] анонсированы также в работе [5].
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